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Abstract. A graph G with p vertices and q edges. A Root Square Mean Labeling of graph 2 is an 
injective function from the set of vertices ሺܸ2ሻ to the set {1,2, … +ݍ, 1} with ݍ edge is the number of 
side on the graph 2such that when each edges =݁ AǴ is labeled by a function that defines as  ceilling 
function or floor function from root square mean A and Ǵ, then the edge labels are distinct. For each of 
graphs 2 that uses root square mean labeling is called as Root Square Mean graph. In this paper, the 
study is about root square mean labeling on Ladder graph, Corona graph ௡ܲ⨀ܭଶ. Then, we prove that ( ௠ܲ⨀ܭଶ) ,௠ܮ) ௡ andܮ∪ ሺܲ௡⨀ܭଶሻ) graph  are included as the root square mean graph. 
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1. PENDAHULUAN 
Pelabelan graf sudah banyak dikaji 

mulai tahun 1960-an. Pelabelan pada suatu 
graf adalah suatu pemetaan (fungsi) yang 
memasangkan unsur-unsur graf (titik atau 
sisi) dengan bilangan (biasanya bilangan 
bulat). Jika domain dari pemetaan adalah 
himpunan titik, maka pelabelannya disebut 
pelabelan titik. Jika domainnya adalah sisi, 
maka pelabelannya disebut pelabelan sisi. 
Jika domainnya titik dan sisi, maka 
pelabelannya disebut pelabelan total [1]. 

Saat ini sudah mulai banyak jenis 
pelabelan graf yang dikembangkan. Salah 
satunya yaitu pelabelan rata-rata (mean 
labeling). Dalam artikel ini, penulis 
tertarik untuk membahas tentang pelabelan 
akar rata-rata kuadrat pada graf (Root 
Mean Square Labeling). Pelabelan akar 
rata-rata kuadrat diperkenalkan oleh [2].  
Dalam artikel ini dibahas tentang pelabelan 
akar rata-rata kuadrat pada graf, yang 
terkait dengan graf path yaitu graf Ladder 
dan graf Corona ௡ܲ⨀ܭଶ. Pengertian dan 
definisi-definisi yang berkaitan dengan 
graf menggunakan referensi [3]. 

 
 

 
 
 

 
 

2. HASIL DAN PEMBAHASAN 
Definisi 2.1 [2] Misalkan 2  adalah suatu 
graf dengan p banyaknya titik (vertice) dan 
q banyaknya sisi (edge). Pelabelan akar 
rata-rata kuadrat pada 2 adalah pemetaan 
injektif ∶݂ ሺܸ2ሻ→ {1,2, +ݍ, … 1} 
sedemikian sehingga jika untuk setiap sisi =݁ AǴ diberi label dengan ሺ݂AǴሻ= ቜට௙మ(௨)ା௙మ(௩)ଶ ቝ atau ሺ݂AǴሻ= ቞ට௙మ(௨)ା௙మ(௩)ଶ ቟, maka menghasilkan label 

sisi yang semuanya berbeda. 
Definisi 2.2 [4] Cartesian product dari 
dua graf 2ଵ= ( ଵܸ,ܧଵ) dan 2ଶ= ( ଶܸ,ܧଶ) 
dinotasikan 2ଵ× 2ଶ adalah graf dengan ሺܸ2ଵ× 2ଶሻ= ଵܸ× ଶܸ dan dua titik A = ( ଵܽܽ ଶ) dan Ǵ = ሺܾଵܾ ଶሻ adjacent di 2ଵ× 2ଶ jika ( ଵܽ= ଵܾ dan ଶܽ adjacent 
dengan ଶܾ) atau ( ଶܽ= ଶܾ dan ଵܽ adjacent  
dengan ଵܾ). 
Definisi 2.3 [5] Cartesian product 
dari ଶܲ× ௡ܲ dinamakan graf Ladder dan 
dinotasikan dengan ܮ௡. 
Teorema 2.4 [5] Graf Ladder ܮ௡ 
merupakan graf akar rata-rata kuadrat. 
Bukti : 
Didefinisikan fungsi ∶݂ ሺܸܮ௡ሻ→{1,2, +ݍ, … 1} dengan  
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ሺ݂Ǵ௜ሻ= 3 −݅ 1, 1 ≤ ≤݅ ,݊ ሺ݂A௜ሻ= 3 −݅2, 1 ≤ ≤݅  ݊
Selanjutnya diselidiki pelabelan sisi untuk 
graf ܮ௡ dengan Definisi 2.1 sebagai 
berikut: ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= ቨඨ(3 −݅ 2)ଶ+ (3 −݅ 1)ଶ2 ቩ

= ቨඨ9 ଶ݅− 9 +݅ 52ቩ 
karena (3 −݅ 2)ଶ< 9 ଶ݅− 9 +݅ 8ଶ≤ ሺ3 −݅ 1ሻଶ, 
maka ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= ቨඨ(3 −݅ 2)ଶ+ (3 −݅ 1)ଶ2 ቩ= 3 −݅ 2 ሺ݂A௜A௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 2)ଶ+ (3 +݅ 1)ଶ2 ቩ

= ቨඨ9 ଶ݅− 3 +݅ 52ቩ 
karena (3 −݅ 1)ଶ< 9 ଶ݅− 3 +݅ 8ଶ≤ ሺ3 ሻ݅ଶ, 
maka  ሺ݂A௜A௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 2)ଶ+ (3 +݅ 1)ଶ2 ቩ= 3 −݅ 1 ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 1)ଶ+ (3 +݅ 2)ଶ2 ቩ

= ቨඨ9 ଶ݅+ 3 +݅ 52ቩ 
Oleh karena (3 )݅ଶ< 9 ଶ݅+ 3 +݅ 8ଶ≤ሺ3 +݅ 1ሻଶ, maka ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 1)ଶ+ (3 +݅ 2)ଶ2 ቩ= 3  ݅
sedemikian sehingga setiap sisi diberi label 
dengan cara sebagai berikut : 

ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= 3 −݅ 2              1 ≤ ≤݅  ݊ሺ݂A௜A௜ାଵሻ= 3 −݅ 1          1 ≤ ≤݅ −݊ 1 ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= 3  ݅                 1 ≤ ≤݅ −݊ 1 
Jadi, diperoleh himpunan hasil label sisi 
graf ܮ௡ yaitu  ൫݂ܧሺ2ሻ൯= ሼ1,2,3,4,5, … ,3 −݊ 4,3 −݊3,3 −݊ 2ሽ.    n  
Definisi 2.5 [5] Graf corona 2ଵ⨀2ଶ 
adalah graf yang dibentuk dengan 
mengambil dari satu graf 2ଵ dengan n titik 
dan sebanyak  ݊ salinan dari 2ଶ dengan 
titik ke  ݅ dari 2ଵ adjacent ke setiap titik 
dalam salinan ke i dari 2ଶ. 
Teorema 2.6 [5] Graf ௡ܲ⨀ܭଶ merupakan 
graf akar rata-rata kuadrat. 
Bukti : 
Didefinisikan fungsi ∶݂ ሺܸܲ௡⨀ܭଶሻ→{1,2, +ݍ, … 1} dengan  ሺ݂ܽ௜ሻ= 4 −݅ 3, 1 ≤ ≤݅  ݊ሺ݂ܾ௜ሻ= 4 −݅ 2, 1 ≤ ≤݅  ݊ሺ݂ܿ௜ሻ= 4 −݅ 1, 1 ≤ ≤݅  ݊
Selanjutnya diselidiki pelabelan sisi untuk 
graf ௡ܲ⨀ܭଶ dengan Definisi 2.1 sebagai 
berikut : ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 −݅ 2)ଶ2 ቩ

= ቨඨ16 −݅ 20 +݅ 132 ቩ 
Oleh karena (4 −݅ 3)ଶ< 16 −݅ 20 +݅ଵ5ଶ ≤ ሺ4 −݅ 2ሻଶ, maka  

ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 4)ଶ+ (4 −݅ 2)ଶ2 ቩ= 4 −݅ 3 ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= ቦඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 +݅ 1)ଶ2 ቧ
= ቒඥ16 ଶ݅− 8 +݅ 5ቓ 

Oleh Karena  (4 −݅ 1)ଶ≤ 16 ଶ݅− 8 +݅ 5 < ሺ4 ሻ݅ଶ, maka  ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= ቦඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 +݅ 1)ଶ2 ቧ= 4  ݅



Jurnal Matematika Vol. 19, No. 2, Agustus 2016 : 65 - 71 
 

  67 
 

ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 −݅ 1)ଶ2 ቩ= උ√16 −݅ 16 +݅ 5ඏ 
Oleh karena  ሺ4 −݅ 2ሻଶ< 16 ଶ݅− 16 +݅ 5 ≤ ሺ4 −݅ 1ሻଶ, 
maka  ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 −݅ 1)ଶ2 ቩ= 4 −݅ 2 ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= ቦඨ(4 −݅ 2)ଶ+ (4 −݅ 1)ଶ2 ቧ

= ቦඨ16 ଶ݅− 12 +݅ 52ቧ 
Oleh karena  (4 −݅ 2)ଶ≤ 16 ଶ݅− 12 +݅ 8ଶ< ሺ4 −݅ 1ሻଶ, 
maka  ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= ቦඨ(4 −݅ 2)ଶ+ (4 −݅ 1)ଶ2 ቧ= 4 −݅ 1 
Sedemikian sehingga setiap sisi diberi 
label dengan cara sebagai berikut : ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= 4 −݅ 3              1 ≤ ≤݅  ݊ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= 4 −݅ 2              1 ≤ ≤݅  ݊ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= 4 −݅ 1               1 ≤ ≤݅  ݊ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= 4  ݅                 1 ≤ ≤݅ −݊ 1 
Jadi, diperoleh himpunan hasil label sisi 
graf ௡ܲ⨀ܭଶ yaitu  ൫݂ܧሺ2ሻ൯= ሼ1,2,3, … ,4 −݊ 4,4 −݊ 3,4 −݊2,4 −݊ 1ሽ.    n 
 
Definisi 2.7 [2] Union (gabungan) dari 
dua graf 2ଵ dan 2ଶ adalah 2 = 2ଵ∪ 2ଶ, 
dimana himpunan titiknya ܸ= ଵܸ∪ ଶܸ 
dan himpunan sisinya ܧ=  ଶܧ∪ଵܧ
Definisi 2.8 Diberikan graf  ௠ܲ⨀ܭଶ dan 
graf Ladder ܮ௡. Union dari kedua graf 
tersebut menghasilkan graf tidak 
terhubung. Hasil graf tersebut dinamakan 
graf ( ௠ܲ⨀ܭଶ)  .௡ܮ∪
Contoh 2.9 Dibeikan graf ( ସܲ⨀ܭଶ)  ସܮ∪
dengan himpunan titik (ܸ( ସܲ⨀ܭଶ) ∪

(ସܮ ={ ଵܽ, ଶܽ, 5ܽ, ସܽ, ଵܾ, ଶܾ, 5ܾ, ସܾ, ଵܿ, ଶܿ, 5ܿ, ସܿ, Aଵ,Aଶ,A5,Aସ, Ǵଵ, Ǵଶ, Ǵ5, Ǵସ}dan himpunan 
sisi ܧ(( ସܲ⨀ܭଶ) (ସܮ∪ ={ ଵܽܽ ଶ, ଶܽܽ 5, 5ܽ ସܽ, ଵܾܽ ଵ, ଶܾܽ ଶ, 5ܽ 5ܾ, ସܾܽ ସ, ଵܽܿ ଵ, ଶܽܿ ଶ, 5ܽ 5ܿ, ସܽܿ ସ, ଵܾܿ ଵ, ଶܾܿ ଶ, 5ܾ 5ܿ, ସܾܿ ସ, AଵAଶ,AଶA5,A5Aସ,AଵǴଵ,AଶǴଶ,A5Ǵ5, AସǴସ, ǴଵǴଶ, ǴଶǴ5, Ǵ5Ǵସ} yang ditunjukkan pada 
Gambar 2.1. 

 
Gambar 2.1 Graf ( ସܲ⨀ܭଶ)  ସܮ∪

 
Teorema 2.10 Graf  ( ௠ܲ⨀ܭଶ)  ௡ܮ∪
merupakan graf akar rata-rata kuadrat. 
Bukti : 
Didefinisikan fungsi ∶݂ ሺܸ2ሻ→{1,2, +ݍ, … 1} dengan  ሺ݂ܽ௜ሻ= 4 −݅ 3, 1 ≤ ≤݅  ݉ሺ݂ܾ௜ሻ= 4 −݅ 2, 1 ≤ ≤݅  ݉ሺ݂ܿ௜ሻ= 4 −݅ 1, 1 ≤ ≤݅  ݉ሺ݂A௜ሻ= 4݉+ 3 −݅ 3, 1 ≤ ≤݅  ݊ሺ݂Ǵ௜ሻ= 4݉+ 3 −݅ 2,          1 ≤ ≤݅  ݊
Selanjutnya diselidiki pelabelan sisi untuk 
graf ( ௠ܲ⨀ܭଶ)  ௡ dengan Definisi 2.1ܮ∪
sebagai berikut : ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 −݅ 2)ଶ2 ቩ

= ቨඨ16 −݅ 20 +݅ 132 ቩ 
Oleh karena (4 −݅ 3)ଶ< 16 −݅ 20 +݅ ଵ5ଶ ≤ ሺ4 −݅ 2ሻଶ, 
maka  ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 4)ଶ+ (4 −݅ 2)ଶ2 ቩ= 4 −݅ 3 ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= ቦඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 +݅ 1)ଶ2 ቧ

= ቒඥ16 ଶ݅− 8 +݅ 5ቓ 



Azhar Mubarok, Lucia Ratnasari dan Djuwandi (Pelabelan Akar Rata-rata Kuadrat pada Graf…) 
 

68 
 

Oleh karena  (4 −݅ 1)ଶ≤ 16 ଶ݅− 8 +݅ 5 < ሺ4 ሻ݅ଶ, maka  ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= ቦඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 +݅ 1)ଶ2 ቧ= 4  ݅ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 −݅ 1)ଶ2 ቩ= උ√16 −݅ 16 +݅ 5ඏ 
karena  ሺ4 −݅ 2ሻଶ< 16 ଶ݅− 16 +݅ 5 ≤ ሺ4 −݅ 1ሻଶ, 
maka  ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 −݅ 1)ଶ2 ቩ= 4 −݅ 2 ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= ቦඨ(4 −݅ 2)ଶ+ (4 −݅ 1)ଶ2 ቧ

= ቦඨ16 ଶ݅− 12 +݅ 52ቧ 
karena (4 −݅ 2)ଶ≤ 16 ଶ݅− 12 +݅ 8ଶ< ሺ4 −݅ 1ሻଶ, 
maka  ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= ቦඨ(4 −݅ 2)ଶ+ (4 −݅ 1)ଶ2 ቧ= 4 −݅ 1 ሺ݂A௜A௜ାଵሻ= ቨඨ(4݉+ 3 −݅ 3)ଶ+ (4݉+ 3 )݅ଶ2 ቩ 
Misalkan 4݉= 0, maka: ሺ݂ݔ௜ݔ௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 3)ଶ+ (3 )݅ଶ2 ቩ

= ቨඨ9 ଶ݅− 9 +݅ 92ቩ 
karena  (3 −݅ 2)ଶ< 9 ଶ݅− 9 +݅ ଽଶ≤ ሺ3 −݅ 1ሻଶ, 
maka  

ሺ݂A௜A௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 3)ଶ+ (3 )݅ଶ2 ቩ= 3 −݅ 2 ሺ݂A௜A௜ାଵሻ= ቨඨ(4݉+ 3 −݅ 3)ଶ+ (4݉+ 3 )݅ଶ2 ቩ= 4݉+ 3 −݅ 2 ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= ቨඨ(4݉+ 3 −݅ 3)ଶ+ (4݉+ 3 −݅ 2)ଶ2 ቩ 
Misalkan 4݉= 0, maka: ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= ቨඨ(3 −݅ 3)ଶ+ (3 −݅ 2)ଶ2 ቩ

= ቨඨ9 ଶ݅− 15 +݅ 132 ቩ 
karena  (3 −݅ 3)ଶ< 9 ଶ݅− 15 +݅ ଵ5ଶ ≤ ሺ3 −݅ 2ሻଶ, 
maka  ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= ቨඨ(3 −݅ 3)ଶ+ (3 −݅ 2)ଶ2 ቩ= 3 −݅ 3 ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= ቨඨ(4݉+ 3 −݅ 3)ଶ+ (4݉+ 3 −݅ 2)ଶ2 ቩ= 4݉+ 3 −݅ 3 ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= ቨඨ(4݉+ 3 −݅ 2)ଶ+ (4݉+ 3 +݅ 1)ଶ2 ቩ 
Misalkan 4݉= 0, maka: ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 2)ଶ+ (3 +݅ 1)ଶ2 ቩ

= ቨඨ9 ଶ݅− 3 +݅ 52ቩ 
karena (3 −݅ 1)ଶ< 9 ଶ݅− 3 +݅ 8ଶ≤ ሺ3 ሻ݅ଶ, 
maka  
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ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 2)ଶ+ (3 +݅ 1)ଶ2 ቩ= −ݖ 1 ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= ቨඨ(4݉+ 3 −݅ 2)ଶ+ (4݉+ 3 +݅ 1)ଶ2 ቩ= 4݉+ 3 −݅ 1 
sedemikian sehingga setiap sisi diberi label 
dengan cara sebagai berikut : ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= 4 −݅ 3                        1 ≤ ≤݅ ,݉ ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= 4 −݅ 2                        1 ≤ ≤݅ ,݉ ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= 4 −݅ 1                       1 ≤ ≤݅ ,݉ ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= 4  ݅                   1 ≤ ≤݅ ݉− 1, ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= 4݉+ 3 −݅ 3          1 ≤ ≤݅ ,݊ ሺ݂A௜A௜ାଵሻ= 4݉+ 3 −݅ 2  1 ≤ ≤݅ −݊ 1, ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= 4݉+ 3 −݅ 1   1 ≤ ≤݅ −݊ 1 
Jadi, diperoleh himpunan hasil label sisi 
graf ( ௠ܲ⨀ܭଶ) =ሺ2ሻ൯ܧ௡ yaitu  ൫݂ܮ∪ ሼ1,2,3, … ,4݉− 4,4݉−3,4݉− 2,4݉− 1,4݉+ 3 −݊ 5,4݉+3 −݊ 4,4݉+ 3 −݊ 3ሽ. 
Definisi 2.11 Suatu graf Ladder ܮ௠ 
dihubungkan dengan graf ( ௡ܲ⨀ܭଶ) 
dengan menambahkan satu garis di titik A௠ pada graf Ladder ܮ௠ dan titik ଵܽ pada 
graf ሺܲ௡⨀ܭଶሻ akan menghasilkan graf 
terhubung. Hasil graf tersebut dinamakan 
graf (ܮ௠, ( ௡ܲ⨀ܭଶ)). 
Contoh 2.12 Diberikan graf (5ܮ, ( ,5ܮଶ)). dengan himpunan titik ሺܸܭ⨀5ܲ ( ,ଶ)ሻ={Aଵ,Aଶ,A5ܭ⨀5ܲ Ǵଵ, Ǵଶ, Ǵ5, ଵܽ, ଶܽ, 5ܽ, ଵܾ, ଶܾ, 5ܾ, ଵܿ, ଶܿ, 5ܿ}
 dan himpunan sisi ܧሺ5ܮ, ( ,ଶ)ሻ={AଵAଶܭ⨀5ܲ AଶA5,AଵǴଵ, AଶǴଶ,A5Ǵ5, ǴଵǴଶ, ǴଶǴ5,A5 ଵܽ, ଵܽܽ ଶ, ଶܽܽ 5, ଵܾܽ ଵ, ଶܾܽ ଶ, 5ܽ 5ܾ, ଵܽܿ ଵ, ଶܽܿ ଶ, 5ܽ 5ܿ, ଵܾܿ ଵ, ଶܾܿ ଶ, 5ܾ 5ܿ} 
yang ditunjukkan pada Gambar 3.37. 

 
Gambar 2.2 Graf (5ܮ, (  ((ଶܭ⨀5ܲ

 
Teorema 2.13 Graf ൫ܮ௠, ሺܲ௡⨀ܭଶሻ൯ 
merupakan graf akar rata-rata kuadrat. 
 

Bukti : 
Didefinisikan fungsi 
 ∶݂ ,௠ܮܸ) ( ௡ܲ⨀ܭଶ)) → {1,2, +ݍ, … 1} 
dengan  ሺ݂A௜ሻ= 3 −݅ 2, 1 ≤ ≤݅ ,݉ ሺ݂Ǵ௜ሻ= 3 −݅ 1, 1 ≤ ≤݅ ,݉ ሺ݂ܽ௜ሻ= 3݉+ 4 −݅ 4, 1 ≤ ≤݅ ,݊ ሺ݂ܾ௜ሻ= 3݉+ 4 −݅ 3, 1 ≤ ≤݅  ݊ሺ݂ܿ௜ሻ= 3݉+ 4 −݅ 2, 1 ≤ ≤݅ ,݊ 
Selanjutnya diselidiki pelabelan sisi untuk 
graf ( ௠ܲ⨀ܭଶ) ∪ ௡ܶ dengan Definisi 2.1 
sebagai berikut : ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= ቨඨ(3 −݅ 2)ଶ+ (3 −݅ 1)ଶ2 ቩ

= ቨඨ9 ଶ݅− 9 +݅ 52ቩ 
karena  (3 −݅ 2)ଶ< 9 ଶ݅− 9 +݅ 8ଶ≤ ሺ3 −݅ 1ሻଶ, 
maka ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= ቨඨ(3 −݅ 2)ଶ+ (3 −݅ 1)ଶ2 ቩ= 3 −݅ 2 ሺ݂A௜A௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 2)ଶ+ (3 +݅ 1)ଶ2 ቩ

= ቨඨ9 ଶ݅− 3 +݅ 52ቩ 
karena (3 −݅ 1)ଶ< 9 ଶ݅− 3 +݅ 8ଶ≤ ሺ3 ሻ݅ଶ, 
maka  ሺ݂A௜A௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 2)ଶ+ (3 +݅ 1)ଶ2 ቩ= 3 −݅ 1 ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 1)ଶ+ (3 +݅ 2)ଶ2 ቩ

= ቨඨ9 ଶ݅+ 3 +݅ 52ቩ 
karena  (3 )݅ଶ< 9 ଶ݅+ 3 +݅ 8ଶ≤ ሺ3 +݅ 1ሻଶ, maka 
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ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= ቨඨ(3 −݅ 1)ଶ+ (3 +݅ 2)ଶ2 ቩ= 3  ݅ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= ቨඨ(3݉+ 4 −݅ 4)ଶ+ (3݉+ 4 −݅ 3)ଶ2 ቩ 
Misalkan 3݉= 0, maka: ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 4)ଶ+ (4 −݅ 3)ଶ2 ቩ

= ቨඨ16 ଶ݅− 28 +݅ 252 ቩ 
karena (4 −݅ 2)ଶ< 16 ଶ݅− 28 +݅ ଶ8ଶ ≤ሺ4 −݅ 3ሻଶ, maka  ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 4)ଶ+ (4 −݅ 3)ଶ2 ቩ= 4 −݅ 4 ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= ቨඨ(3݉+ 4 −݅ 4)ଶ+ (3݉+ 4 −݅ 3)ଶ2 ቩ= 3݉+ 4 −݅ 4 ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= ቦඨ(3݉+ 4 −݅ 4)ଶ+ (3݉+ 4 )݅ଶ2 ቧ 
Misalkan 3݉= 0, maka: ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= ቦඨ(4 −݅ 4)ଶ+ (4 )݅ଶ2 ቧ

= ቒඥ16 ଶ݅− 16 +݅ 8ቓ 
karena  (4 −݅ 2)ଶ≤ 16 ଶ݅− 16 +݅ 8 < ሺ4 −݅ 1ሻଶ, 
maka  ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= ቦඨ(4 −݅ 4)ଶ+ (4 )݅ଶ2 ቧ= 4 −݅ 1 

ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= ቦඨ(3݉+ 4 −݅ 4)ଶ+ (3݉+ 4 )݅ଶ2 ቧ= 3݉+ 4 −݅ 1 ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= ቨඨ(3݉+ 4 −݅ 4)ଶ+ (3݉+ 4 −݅ 2)ଶ2 ቩ 
Misalkan 3݉= 0, maka: ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 4)ଶ+ (4 −݅ 2)ଶ2 ቩ

= ቔඥ16 ଶ݅− 24 +݅ 10ቕ 
karena  (4 −݅ 3)ଶ< 16 ଶ݅− 24 +݅ 10 ≤ ሺ4 −݅ 2ሻଶ, 
maka  ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= ቨඨ(4 −݅ 4)ଶ+ (4 −݅ 2)ଶ2 ቩ= 4 −݅ 3 ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= ቨඨሺ3݉+ 4 −݅ 4ሻଶ+ ሺ3݉+ 4 −݅ 2ሻଶ2 ቩ= 3݉+ 4 −݅ 3 ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= ቦඨ(3݉+ 4 −݅ 3)ଶ+ (3݉+ 4 −݅ 2)ଶ2 ቧ 
Misalkan 3݉= 0, maka: ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= ቦඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 −݅ 2)ଶ2 ቧ

= ቦඨ16 ଶ݅− 20 +݅ 132 ቧ 
karena  (4 −݅ 3)ଶ≤ 16 ଶ݅− 20 +݅ ଵ5ଶ < ሺ4 −݅ 2ሻଶ, 
maka   ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= ቦඨ(4 −݅ 3)ଶ+ (4 −݅ 2)ଶ2 ቧ= 4 −݅ 2 
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ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= ቦඨ(3݉+ 4 −݅ 3)ଶ+ (3݉+ 4 −݅ 2)ଶ2 ቧ= 3݉+ 4 −݅ 2 ሺ݂A௠ ଵܽሻ= ቨඨ(3݉− 2)ଶ+ (3݉+ 4.1 − 4)ଶ2 ቩ 
Misalkan ݉= 3, maka didapat : ሺ݂A௠ ଵܽሻ= ቨඨ(3.3 − 2)ଶ+ (3.3 + 4.1 − 4)ଶ2 ቩ

= ቨඨ7ଶ+ 9ଶ2 ቩ = =ۂ8,06ہ 3.3 − 1 = 3݉− 1 
sedemikian sehingga setiap sisi diberi label 
dengan cara sebagai berikut : ሺ݂A௜Ǵ௜ሻ= 3 −݅ 2                   1 ≤ ≤݅  ݉ሺ݂A௜A௜ାଵሻ= 3 −݅ 1              1 ≤ ≤݅ ݉− 1 ሺ݂Ǵ௜Ǵ௜ାଵሻ= 3  ݅                     1 ≤ ≤݅ ݉− 1 ሺ݂A௠ ଵܽሻ= 3 −݅ 1                   =݅  ݉     ሺ݂ܽ௜ܾ௜ሻ= 3݉+ 4  ݅           1 ≤ ≤݅ −݊ 1 ሺ݂ܽ௜ܽ ௜ାଵሻ= 3݉+ 4 −݅ 1    1 ≤ ≤݅ −݊ 1 ሺ݂ܽ௜ܿ௜ሻ= 3݉+ 4 −݅ 3        1 ≤ ≤݅ −݊ 1 ሺ݂ܾ௜ܿ௜ሻ= 3݉+ 4 −݅ 2         1 ≤ ≤݅ −݊ 1 
Jadi, diperoleh himpunan hasil label sisi 
graf (ܮ௠, ( ௡ܲ⨀ܭଶ))yaitu  ൫݂ܧሺ2ሻ൯= ሼ1,2,3, … ,3݉− 4,3݉−3,3݉− 2,3݉− 1,3݉+ 4 −݊ 5,3݉+4 −݊ 4,3݉+ 4 −݊ 3,3݉+ 4 −݊ 2ሽ. 

 
 

3. PENUTUP 
Berdasarkan hasil pembahasan, maka 

pelabelan akar rata-rata kuadrat dapat 
disimpulkan bahwa  Ladder ܮ௡. graf  ௡ܲ⨀ܭଶ merupakan graf akar rata-rata 
kuadrat. Demikian juga graf ( ௠ܲ⨀ܭଶ) ,௠ܮ) ௡, grafܮ∪ ሺܲ௡⨀ܭଶሻ) merupakan graf 
akar rata-rata kuadrat.  
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