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Abstract :In this paper we discussed some properties of Henstock-Kurzweil integrable functions

from the Euclidean Spaces 0"into Banach space X, Locally Small Riemann Sums dan Globally
Small Riemann Sums.
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1. PENDAHULUAN

Untuk  memudahkan  pembahasan
selanjutnya, pada bagian ini terlebih dahulu
diberikan beberapa definisi dan sifat-sifat
untuk fungs terintegral Henstock-Kurzweil
yang bernila Banach dan terdefinis di
ruang Euclide O".

Diberikan fungsi volumea pada O"
dan s E OO Fungs f: R >
X dikatakan terintegral- « Henstock pada E,
ditulis  denganf € R*(E, X, a), jika
terdapat’a € X'dengan sifat untuk setiap
bilangan & 0 terdapat fungs positif o pada
E sehingga untuk setiap partis Perron &
fined = {(D,¥)} ={(D;, %) : i =12,..1}

Pada E benar bahwa
[DZF@a®@) -al = ||E=; fFEIa®@) —af <e.

Jkaf €
R*(E,X,a) danJ(FE) koleksisemua sel di
dadam E maka fungs sd F: J(E) -

X dengan rumus F(I) =
(R, fdauntuk  setigp sel |
07 (E) disebut Primitif Henstock-

a fungs f pada E. Fungs f € R*(E, X, )
jika dan hanya jika terdapat fungs sel
aditifF : J(E) - X'sehingga untuk setiap
bilangan & 0 terdapat fungsi positif o pada
E berlaku

(@) 2F®a@) - FE)|| = |[D{EF@a®@) - FD)}| <«
untuk setigp partiss  PerrondfineD =
{(D, %)} padaE.

Selanjutnya untuk beberapa teorema dan
definisi dalam tulisan ini dirujuk dari
pustaka yang ada kemudian
digeneralisasikan.

Untuk membuktikan ekuivalens antara
fungsi terintegra Henstock-Kurzweil
dengan fungsi yang mempunyal sifat Small
Riemann Sums diperlukan suatu criteria dan
teorema berikut ini

Teorema 1.1 (Kriteria Cauchy) Diberikan
fungs volume a pada 0", sl E 0OO"
dan X ruang Banach.Fungsi fe

R*(E,X,a) jika dan hanya jika untuk
setiap bilangan € > 0 terdapat fungsi positif
O pada E sehingga untuk setiap dua partis
D, ={(D,x)} dan D, = {(D,x)} pada E
berlaku

@) F@a®) - @)Y F@am)| <.

Teorema 1.2 Diberikan fungs volume «a
pada 0" dan sd E 0O0O" Jka fe€
R*(E,X,a) dengan F sebagai primitifnya,
maka untuk setiap bilangan € > 0 terdapat
fungs positif n > 0 sehingga jikasel J c E
dengan a(J) < n berakibat

IEQDN = ||RY [, Fda| <e.
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